Zestaw 12: Calki wielokrotne 11

Zad 1) Oblicz objeto$¢ bryly ograniczonej powierzchniami:
2=y, *+y*=1,2=0.

Zad 2) Wykorzystujac wspolrzedne biegunowe oblicz:

a) [ [2? +yidady, gdzie D = {(z,y) : 2> +y* < 4,22 + 9> > 1,y > 0};
D
b) [ [ 2?4+ y*idxdy, gdzie D = {(z,y) : 2* +y* > z, 2 + y* < 1,y > 0};
D
c) pole obszaru ograniczonego krzywymi x? + y? = 2x, 2% +y* = 4z, y = x,

y=0.

Zad 3) Oblicz objetosé¢ bryty ograniczonej powierzchniami:

2=+ 2 =6—12%— 9>

Zad 4) Oblicz objeto$¢ bryly ograniczonej powierzchniami:
2

2=+ 2+ =1

Zad 5) Wyznacz mase bryty Q = {(z,y,2) : R < 2?2 +y*+ 22 < R3,2 > 0},
ktorej gestosé w punkcie (z,y, z) jest réwna odlegtosci tego punktu od plasz-
czyzny .

Zad 6) Oblicz [ [ [ zdxdydz, gdzie V = {(z,y,2) : 2* + y* + 2* < 2z}.
1%

Zad 7) Oblicz mase bryly ograniczonej powierzchniami z = 2 — x? — y?
oraz z = /2?2 + y?, wiedzac, ze gestos¢ w punkcie (x,y, z) jest réwna kwa-
dratowi odlegtosci tego punktu od osi z

Zad 8) Oblicz objetosé bryty Q = {(z,y,2) : 2> + > < 2%, 2 < 1,2 > 0}.

Zad 9) Oblicz [ [ [ \/% gdzie V = {(z,9,2) : 2 = 0,22 + 92 <

222yt + 22 <R2}

Zad 10) Wyznacz pole ptata powierzchniowego wycietego:
a) walcem x? + y* = 4 7 walca 2% + 2% = 4;

b) walcem z? + y? = x ze sfery x> + y> + 22 = 1;

c) walcem 22 + y? = § ze stozka y? + 2% = 2%,

d) walcem 2 4 y* = 1 z paraboloidy hiperbolicznej z = zy.

Zad 11) Oblicz objetodé czesci wspélnej kuli 22 + y* + 22 < R? i walca
2?2 +1y? < Rx.

Zad 12) Wyznacz objeto$é obszaru ograniczonego powierzchniami: x2+y? =
Pz=3(2<3), 22+ =4(z - 1).



